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1. Completa la seguente tabella:

Funzioni goniometriche

cosa sena tg a ctg a seca cosec
T 2 3
0<a<l z V5 V5 2V5 3 3v5
2 3 3 2 5 2 5
T 3 4 4 3 5 5
—<a<m i — — i — =
2 5 5 3 4 3 4
< <3 15 8 8 15 17 17
Tsasgn 17 17 15 8 15 8
3 ca<? 5 12 12 5 13 13
prsasen 13 13 5 12 5 12
Calcola il valore delle seguenti espressioni:
2. cosz—ﬁsecz—senz+ cos= cosec= —8sen?Z +2
6 3 4 3 4 6
V3 V2 o1 1\? 3W3 V2 V2 3V3
=S V328 (5) +2= - 2e2= 0
3 lseczn—cosz—2c05257r+\/§cosecg7r—3t T t3ctgl
"2 4 4 6 3 ge 93
1 VZ V3\* 2 V3 3 3 3+4 1
=5 x/§—7—2<—7> +‘/§'ﬁ_3?+3?__2'1+2_ =3

1 5 V3 11 N7 7 7 7 7 T
4. Ssenm + 5 COsST + > (secz + cosecz) +3 ctgg tgg + cosec

+

1+\/§
22 2

| G
Ni®

3 V3 1 3
g-g+2=—+z+2+1+2=6

(V2++v2)+3- Z

N =

a? tg%+ab cosec%+b2 sec0

T 3
a cosec;—b sen;m

a’?+ 2ab +b?* (a+ b)?
= = =a+b
a+b a+b




www.amolamatematica.it

mo la
atematica

CLASSE 4* A LICEO SCIENTIFICO 28 Novembre 2015

Verifica le seguenti identita, supponendole valide nel proprio dominio:

2
cos“a 1
6. (4 sen’a + cos? ) ( ) =
1+3 sen2a 1+tg2a
(4 sen?a + 1 24 cos?a 1
sen‘a — sen‘a =
1+ 3 sen?a sen?a
cos? a
5 cos?a cos?a 5 5
(Bsen’a +1) = 5 cos“ a = cos“ a
14+ 3sen?a cos?a+ sen’a
1+sen?a
7.—5—+1—cos?a = cosec’a
tgla
1 ) 1 ) 1
;- tsen‘a-— +1—cos“a= 3
tg?a tgta sen?a
cos?a 5 cos?a 5 1
-~ +sen“a- 3 +1—cos“a= 3
sen?a sen?a sen?a
cos? a + sen’a 1 1 1
sen?a " sen?a sen’a sen’a

8. Traccia le curve relative alle seguenti funzioni:

y=|sen(x—%)| y=|%+cos(x—g)| y=2-—secx
1
f(x) = sin(x) ]
g(x) = sin (x— %r)

h(x) = ’sin \x — I\‘

Funzioni goniometriche

y=1-tg|x|

f(x) = cos (x)
g(x) = % + cos (x— g)

h(x) =

1+ ( ™
3 +ecos (x 3)
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N
y
f(x) = sec(x)
g(x) = —sec(x)
h(x) = 2 — sec(x) X,
P -4 1 0 2 3 4 5 & 71\ 8 9

A

-3 -2

f(x) = tan(x)

g(x) = tan (|x|)

h(x) = —tan(|x|)

hi(x) = 1 — tan(|x|) N
‘/\5 /4 8 -2 2 5 7\ 8 if

9. Scrivi 'equazione della retta passante per P(2, —1) e formante con la direzione positiva dellasse x I'angolo a = %n.

L’equazione generica della retta passante per il punto dato e la cui inclinazione & nota é:

y=yr=tga (x—xp)
Sostituendo i valori numerici ottengo:

y+1=-1(x-2) y=-x+1
10. Determina il dominio delle seguenti funzioni:.
2
y=arccos (3x — 1) -1<3x-1<1 0<3x<2 0SxS§
t 3 >1
= arc X
y 9 =1
5x?
y=arcctg ———— R

x2+x+1



Imo la
latematica

www.amolamatematica.it

CLASSE 4* A LICEO SCIENTIFICO 28 Novembre 2015 Funzioni goniometriche

11. Considerando che le tre circonferenze, concentriche, hanno raggi rispettivamente r, 2r e 3r, determina I'area della regione di
piano evidenziata nella figura a lato.

Lo
RS

Riporto le regioni indicate in gialle nella parte superiore del disegno,
indicandole in verde chiaro.

A questo punto & evidente che I'area colorata corrisponde al semicerchio di raggio 3 r, percio I'area vale:

1
A=gm 3r)?2 = Em,Z

. k .
12.Data la relazione senx = Py determina;

A
B.

C.

Quali valori pud assumere il parametro reale affinché abbia significato la relazione data
Quali valori pud assumere il parametro reale se x € [ 0;%
]

Perché la relazione abbia significato, considerate le limitazioni della funzione seno, deve verificarsi che:
2k — 1

[S—

L’espressione di cos x in funzione del parametro se x € [

NS

_1Shgl kIl [kSE v k>1 kSE
B —— <0 k<1
k-1
Sex e [ 0; g] il valore del seno & compreso tra 0 e %, percio:
k -0
k1 k—17 k<0 v k>1
<—<-— - —1<k<
O_k—l_Z k+1 <0 { -1<k<1 l=<k=0
2(k—-1)"
Considerato che, nell'intervallo indicato, il coseno assume valore negativo e che il seno ha valori compresitra0 e 1:
k >0
k k—1° k<0 v k>1
<——< = <
0= k—1"— 1 1 { k<1 <0
—F=<0
k-1

Vi-2k J1-2k

k? k?—2k+1—k?
= — 1— 2 = — 1— = — = — =
cosx v sen?x \/ k=12 \/ k=17 7 1




