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Calcola il valore delle seguenti espressioni e scrivi il risultato in forma algebrica: 

1. 
�������������	��  


 ��1 � 
���� � 1 � 3
 � 3 � 
3 � 
 
 �1 � 1 � 2
�� � 2 � 2
3 � 
 
 �4 � 2 � 2
3 � 
 
 �2�3 � 
�3 � 
 
 �� 

 

2. ������� ��� ������ �
�������� ������ !� ∶ �cos &'�( ) � 
 sin &'�( )� 


 ,cos 135 ) � 
 sin 135 )cos 25 ) � 
 sin 25 ) .� ∶ /cos 5910 ) � 
 sin 5910 )2 
 /cos 115 ) � 
 sin 115 )2� ∶ /cos 5910 ) � 
 sin 5910 )2 
 


 /cos 225 ) � 
 sin 225 )2 ∶ /cos 5910 ) � 
 sin 5910 )2 
 cos /� 1510 )2 � 
 sin /� 1510 )2 
 cos /� 32 )2 � 
 sin /� 32 )2 
 3 

 

 

Risolvi in ℂ le seguenti equazioni: 

3. 56 � 25	 � 1 
 0 �5	 � 1�� 
 0                      5	 � 1 
 0 

5� 
 �1             5 
 √cos ) � 
 sin )� 
 cos /)3 � 23 9)2 � 
 sin /)3 � 23 9)2                         :; 
 ;� � 3 √<�:� 
 �;
:< 
 ;� � 3 √<�

 

Le soluzioni hanno tutte molteplicità 2. 

4. 5� � 5 � 1 
 0 5�,� 
 �1 > √1 � 42 
 � ;� > √<� 3 

 
5. Rappresenta nel piano di Gauss i punti corrispondenti ai numeri 

complessi che verificano il seguente sistema: 

? |A| B 3            | CD �A�| B 2 | EF �A�| G 1 

Dato il numero complesso A 
 5 � 
H, il sistema può diventare: 

? I5� � H� B 3|5| B 2            |H| G 1                            ? 5� � H� B 9            �2 B 5 B 2            H B �1  ∨    H G 1 

La rappresentazione del sistema è quella a lato. 

 6. Determina il valore di 9 per il quale i due numeri complessi 3 � 2K�� 
 e 3 � 4�K�� 
 sono coniugati. 

I coefficienti dell’unità immaginaria devono essere opposti: 

2K�� 
 4�K��                   2K�� 
 2LK��                         9 � 1 
 49 � 2                   M 
 ;< 
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7. Svolgi uno dei seguenti problemi a tua scelta: 
 

Data la semicirconferenza di diametro NOPPPP 
 2Q, sia NR una corda che forma con NO un angolo S tale che tan S 
 ��. Detto P un punto 

dell’arco NR, condurre per esso la perpendicolare al diametro che incontri in Q la corda NR e in H il diametro NO in modo che risulti: VWPPPP � XWPPPP 
 9Q           �9 ∈ ℝ��. 
 

Rappresento la semicirconferenza: 

NOPPPP 
 2Q               ON[R 
 S 
 \Q] tan 12 

 
Prima di procedere, determino le altre funzioni goniometriche dell’angolo S: 

sin S 
 tan S√1 � tan� S 
 √55              cos S 
 I1 � sin� S 
 2√55  

Pongo: WÔX 
 5 e valuto i casi limite: 

 

: 
 _ 

VWPPPP 
 XWPPPP 
 0 9 
 0 
 

: 
 �̀ � a 

VWPPPP 
 XWPPPP 
 NRPPPP sin S 
 


 2Q cos S sin S 
 85 Q 

9 
 85 
 

 

Perciò: _ c : c �̀ � a 

Determino l’equazione generica. Per determinare XWPPPP, applico il primo teorema dei triangoli rettangoli, ma per determinare XOPPPP, che è l’ipotenusa, 
devo applicare il teorema della corda, sapendo che l’angolo sotteso è il complementare di 5:  
 XWPPPP 
 XOPPPP sin 5 
 2Q cos 5 sin 5 

Per determinare VWPPPP, devo determinare innanzi tutto il cateto WOPPPP, per differenza determino NWPPPP e considero il triangolo rettangolo AHQ; ora posso 
determinare il cateto VWPPPP, applicando il secondo teorema dei triangoli rettangoli: 
 WOPPPP 
 XOPPPP cos 5 
 2Q cos� 5                   NWPPPP 
 NOPPPP � WOPPPP 
 2Q � 2Q cos� 5 
 2Q �1 � cos� 5� 
 2Q sin� 5 

VWPPPP 
 NWPPPP tan S 
 12 NWPPPP 
 12  2Q sin� 5 
 Q sin� 5 

A questo punto abbiamo tutti gli elementi per costruire il sistema parametrico, a partire dalla sua equazione: 

Q sin� 5 � 2Q cos 5 sin 5 
 9Q         sin� 5 � 2 cos 5 sin 5 
 9         1 � cos 252 � sin 25 
 9           2 sin 25 � cos 25 
 29 � 1 

Perciò il sistema è: 

d 2 sin 25 � cos 25 
 29 � 1 0 c 25 c 2 � )2 � S�              
Ovvero: 

e 2f � g 
 29 � 1              g� � f� 
 1                      � 35 c g c 1;   0 c f c 1 

Il fascio è improprio. 
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Impongo il passaggio del fascio per i due punti limite A e B: 

N�cos�) � 2S� ; sin�) � 2S�� 
 /� 35 ; 45 2:   85 � 35 
 29 � 1    ⟹     9 
 85                            klD mnolA
np
 

O�1; 0� :    � 1 
 29 � 1    ⟹     9 
 0                                 lp\ mnolA
npD 

Tangente: 
|�K��|√��L 
 1         9 
 ��√&�  e prendo il valore positivo 

Concludendo quindi: qrs tuvqw3urx yxz   _ c M B {|                      }qx tuvqw3ur3 yxz  {| c M c ; � √|�  

 
 
 
 

È dato il triangolo ABC la cui base AB misura 2\ e i cui angoli alla base ON[~ e NÔ~ hanno tangenti uguali rispettivamente a 2 e a 
��. 

A. Posti ON[~ 
 S e NÔ~ 
 �, calcolare le funzioni goniometriche di S e � e verificare che il triangolo ABC è rettangolo in C. 
B. Circoscritto al triangolo il semicerchio di diametro AB, determinare sull’arco BC un punto P in modo che risulti: X�PPPPP � X�PPPP 
 9 O~PPPP          �9 ∈ ℝ�� 

essendo M ed N le proiezioni di P rispettivamente sulla corda BC e sul prolungamento della corda AC. 
 

Siccome le due tangenti sono una la reciproca dell’altra, i due angoli S e � sono complementari, 
perciò il triangolo è rettangolo in C. Determino le funzioni goniometriche dei due angoli: 

sin S 
 tan S√1 � tan� S 
 2√1 � 4 
 2 √55                   cos S 
 I1 � sin� S 
 √55  

E visto che l’angolo � è complementare di S: 

sin � 
 cos S 
 √55                   cos � 
 sin S 
 2 √55  

Rappresento la semicirconferenza che, trattandosi di un triangolo rettangolo, ha il diametro 
coincidente con l’ipotenusa del triangolo ed è circoscritta allo stesso. NOPPPP 
 2\  
Pongo: �ÔX 
 5 e valuto i casi limite: 

 

 

: 
 _ 0 � 0 
 9 O~PPPP 9 
 0 
 

: 
 �̀ � � 

0 � O~PPPP 
 9 O~PPPP 9 
 1 
 

 
 
 

Perciò: _ c : c �̀ � � 

Determiniamo l’equazione generica, applicando il primo teorema dei triangoli rettangoli per determinare X�PPPPP, cateto del triangolo rettangolo PMB e il 
teorema della corda per determinare XOPPPP, corda che sottende un angolo S � 5, visto che l’arco PC sottende l’angolo x e quindi l’arco PB sottende 
l’angolo S � 5: 

X�PPPPP 
 XOPPPP sin 5 
 2\ sin 5 sin  �S � 5� 
 2\ sin 5 �sin S cos 5 � cos S sin 5� 
 2\ √55  �2 cos 5 sin 5 � sin� 5� 

X�PPPP 
 ~�PPPPP dato che CMPN è un rettangolo. Possiamo quindi determinare X�PPPP per differenza: 

X�PPPP 
 ~�PPPPP 
 ~OPPPP � �OPPPPP 
 2\ sin S � XOPPPP cos 5 
 4\ √55 � 2\ √55  �2 cos� 5 � sin 5 cos 5� 
 2\ √55  �2 sin� 5 � sin 5 cos 5� 
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A questo punto abbiamo tutti gli elementi per costruire il sistema parametrico, a partire dalla sua equazione: 

2\ √55  �2 cos 5 sin 5 � sin� 5� � 2\ √55  �2 sin� 5 � sin 5 cos 5� 
 9 2\ 2√55  

 3 cos 5 sin 5 � sin� 5 
 29               32 sin 25 � 1 � cos 252 
 29                     3 sin 25 � cos 25 
 49 � 1 

Perciò il sistema è: 

d 3 sin 25 � cos 25 
 49 � 1 0 c 25 c 2 � )2 � ��              
Ovvero: 

e 3f � g 
 49 � 1              g� � f� 
 1                      � 35 c g c 1;   0 c f c 1 

Il fascio è improprio. 
 

Impongo il passaggio del fascio per i due punti limite A e B: 

N�cos�) � 2�� ; sin�) � 2��� 
 /� 35 ; 45 2:   125 � 35 
 49 � 1    ⟹     9 
 1                           klD mnolA
np
 

O�1; 0� :    � 1 
 49 � 1    ⟹     9 
 0                                 lp\ mnolA
npD 

Tangente: 
|LK��|√��' 
 1         9 
 ��√�(L  e prendo il valore positivo 

Concludendo quindi: qrs tuvqw3urx yxz   _ c M B ;                     }qx tuvqw3ur3 yxz  ; c M c ; � √;_�  

 
 


