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CLASSE 5* A LICEO SCIENTIFICO 10 marzo 2026 MATEMATICA - Studio di funzione

1.
x—2

CER e

1. Dominio: D = |—c0; —2[ U |—2; —1[ U |—1; 2[ U ]2; +oo] trattandosi di una funzione razionale fratta, devo porre il deno-
minatore diverso da 0.

2. Eventuali simmetrie: avendo un dominio asimmetrico, la funzione non € né pari né dispari

xX—2 _ x—2 _ 1

3. Intersezioni con gli assi: La funzione puo essere riscritta: f(x) = DD D20 - GiDGD)

La funzione non ha intersezioni con 'asse x, visto che il numeratore & sicuramente diverso da 0.

x=0 1
asse y: _ 1 A (0; E)
x+1Dx+2)

4. Positivita: determinare la positivita & semplice, visto che si tratta del segno di due binomi di primo grado:

x+Dx+2)>0 x<—-2 Vv x>-1
5. Eventuali asintoti:
1
im ——————=7%F = —2 asintot tical
xl}gi GFD&ET2) Foo x asintoto verticale
1
xkr—rii m =400 x = —1 asintoto verticale
li ! ! 2 singolarita eliminabil
—_— = = 2 singolarita eliminabi
xlgli(x+1)(x+2) 12 * singofartia @ aprie
1
xl—lvripoom = y = 0 asintoto orizzontale
5 y
6. Massimi e minimi: 4
2x+3
"x)=—— " = 3
K =~ e+ 2
2
Punti stazionari per x = —3/2.
La derivata ¢ positiva per x < —3/2, percio ha massimo in LA
3
5 4 3 2 hoo 1 2 3 47
-
7. Punti di flesso:
-2
") = =20+ 1D?*(x +2)* + 2(x + D (x + 2)(2x +3)*
= G+ D*(x + 2)* - 3
_2—x2—3x—2+4x2+12x+9_2(3x2+9x+7)>0 M,
= Gt DG+ 2)° S GtT D+ 20 A
-5
Positiva quando il denominatore € positivo, ovvero quando la funzione
€ positiva, quindi non ha flessi. Questo perché il numeratore ha un di- -6
scriminante negativo, percio € sempre positivo.
-7
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£ 1++/x
2\X) =
1—+x

1. Dominio: D = [0; 1[ U ]1; +oo] trattandosi di una funzione irrazionale e fratta, devo porre il denominatore diverso da 0 e il radi-
cando positivo.

2. Eventuali simmetrie: avendo un dominio asimmetrico, la funzione non & né pari né dispari

3. Intersezioni con gli assi: la funzione non ha intersezioni con I'asse x, visto che il numeratore € sicuramente diverso da 0.

x=0
asse y: y = 1++x A(0;1)
1-+vx

4. Positivita: il segno della funzione dipende dal segno del denominatore:
1-vx>0 Vx <1 0<x<1

5. Eventuali asintoti:

1
lim +Vx = Foo x = 1 asintoto verticale
=11 —x
1
+Vx =1 Vx -1 y = —1 asintoto orizzontale

lim ——= lim ——=
X—+o 1 — \/; xX—+00 _\/E

6. Massimi e minimi: 16 y
14
1 1

—(1- +—(1+

f’(x)—z‘/;( Vx) 2\/§( ﬁ)_ 1 0 12
J(x) = =
(1-v)’ Vi (1-Vx)’ 10
8
La derivata € sempre positiva percio la funzione & sempre crescente. 6
4
2 F
7. Punti di flesso: A X
10 2 -3 4 5 678910
LR — 21— vR) R -
Il(x) _ 2\/; 2\/; _ -4
) = =
x(1-x)* -6
-8
_ Vxoldvx | 3Vx-1 _H
2xVx (1-vx)"  2xvx (1 - vx)’ 12
1 1 ~14
Positiva per - < Vx < 1, ciog: ;<x< 1 e quindi con flesso in 16
1

F(52) =18
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Dominio: D = ]0; +oo[ trattandosi di una funzione trascendente e fratta, devo porre 'argomento del logaritmo maggiore di 0 e il de-

nominatore diverso da zero.

Eventuali simmetrie: avendo un dominio asimmetrico, la funzione non & né pari né dispari

Intersezioni con gli assi: la funzione non ha intersezioni con I'asse y, escluso dal dominio.

y=0
asse x: 4lnx —2 4lnx—-2=0
y=—""0
Positivita: il segno della funzione dipende dal segno del numeratore:
4lnx—-2>0 lnx>§

Eventuali asintoti:

im 4lnx -2 =—o0 x = 0 asintoto verticale
x-0% x?
4
i HnX=2 X y = 0 asintoto orizzontale
X—>+00 x2 x>+ 2X

Massimi e minimi:

%xz —2x(4Inx-2) g(1-1Inx)
g1(x) = = >0

1 1
nx—2

x=+ve A(Je0)

x> e

x4 x3 025

Il denominatore € sempre positivo, visto il dominio, mentre il nume-

ratore € positivo se In x < 1, ovvero con x < e, quindi M (e; :—2)
€ un punto di massimo. 2 0

Punti di flesso:
-0.25
1 3 2
. —3X —3x*(1—1lnx) g

97 (x) =8 76 =F(3lnx—4)>0

-05

Positiva per In x > 7 ciogx > Ve* e quindi con flesso in

F(W; 3%).
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= arct
g»(x) = arctan 2

1. Dominio: D = |—o0; 4[ U |4; +oo] trattandosi di una funzione trascendente definita per ogni valore del suo argomento, devo solo
porre il denominatore dell’argomento diverso da zero.

2. Eventuali simmetrie: avendo un dominio asimmetrico, la funzione non € né pari né dispari

3. Intersezioni con gli assi:

y=0 2—x 2—x
asse x: 2—x arctan =0 =0 x=2 A(2;0)
y=arctan4_ 4—x 4—x
x=0
2—x = 2 B(0 t !
assey. y= arctan4 — y = arctanZ ( ,yarcitan E)
4. Positivita: 'arcotangente € positiva quando il suo argomento & positivo, percio:
2—x
>0 x<2 VvV x>4
4—x
5. Eventuali asintoti:
2—x s T . .
lim arctan = arctanl = — y = — asintoto orizzontale
x-*t - X 4 4
2—x s 2—x @ . C .
lim arctan =—= lim arctan =— x = 4 discontinuita di prima specie
x—>4~ - X 2 x—4t -x 2
6. Massimi e minimi:
, 1 —-1(4—-x)+2—x (4 — x)? -2 1
9:(x) = 2’ F—x? 16 Sxttd—dxt G-xP X —6x+10 "
1+(i—x) (4—x) —8x+x2+4—4x+x2 (4—x) x?—6x +
— X

La derivata € sempre positiva, visto che il denominatore ha un discriminante negativo, e quindi € sempre positivo. La funzione, quindi,
€ sempre crescente.

7. Punti di flesso:

2x — 6

——>0
(x? — 6x + 10)?

gz (x) =

Positiva per x > 3, e quindi con flesso in F (3; - %)

‘N




