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ESERCIZI SVOLTI SULLE FUNZIONI CONTINUE

1. Studia i punti singolari delle seguenti funzioni:

5-x
f(X)=x2—5x

Si tratta di una funzione algebrica razionale fratta il cui dominio&: D, =]—c0; O[ O ]0; 5[ O ]5; +oo[

Studio la discontinuita dei puntix=0e x=5:
5-X . —(x-=-5 -1
= jim —X79) g TLo

lim ——— =
x-0" X =5X x-0" X(Xx=-5) x-0 X
x =0 éun puntodi discontinita di 2" specie

. 5-x . —(x=-5 _ . -1 1
lim ————=Ilim ————= = lim —=-=
x-5 X =5x x-5 X(X—-5) x-5 X 5

x =5 eun puntodi discontinita di 3" specie

x-1
f (x)=
(x) X 1]

Si tratta di una funzione algebrica razionale fratta il cui dominio &: D =]—00; 1[ [J ]1; +oo[

Studio la discontinuita del punto x = 1:

x-1 Coox=1_ . x-1 _ x-1 _
lim 1 lim = lim ————=-
ST X =1 e = (x-1)

x =1 éun puntodi discontinita di 1" specie

X+3 sex=21
f =
() {—2 sex<l

Verifico se la funzione & continua nel punto 1:
lim (x+3) =4 lim (-2)=-2
X - 1" X1
x =1 eun puntodi discontinita di 1 specie

X+ 3
|x =1

f(x)=

Si tratta di una funzione algebrica razionale fratta il cui dominio & D, =]—o0; 1[ [J ]1; +oo[

Studio la discontinuita del punto x = 1:
X+3 _

x =1

lim +00 x =1 éun puntodi discontinita di 2* specie

x - 1"
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f (x) :ei

Si tratta di una funzione trascendente il cui dominio&: D, =]—00; O[ [0 ]O; +oo[

Studio la discontinuita del punto x = 0:

1 1
lim ex =0 lim e* = +oc0 x =0 e un puntodi discontinita di 2" specie

X -0 X - 0"

2. \Verifica se la seguente funzione & continua nel suo dominio:

f(x)=

lim x> -1=/3 lim R J3 continue

X - 27 x-2" 3= X

. 4/3 R — T :
Im;ﬁ : =+ X =3 eun puntodi discontinuta di 2" specie
X - - X

3. Controlla se le seguenti funzioni verificano il teorema di Weierstrass nell'intervallo a fianco indicato:

§ f(x)=5fxz | =[-3:0]

D, =]-o0; —/5[ 01-4/5; /5[ O1y5; +o]

La funzione non & continua nell'intervallo indicato, percid non si pud applicare il teorema di Weierstrass

1

- f(x)=e | =[2;4]
Dy =]-;0[ 0 ]O; +oof

La funzione € continua nell'intervallo indicato, percio & dotata di massimo e minimo
2
X -1 1 1
- f(x)=In | =] ——=; —
5x

D =]1-10[ U ]1; +oof

La funzione € continua nell'intervallo indicato, percio & dotata di massimo e minimo
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4. Controlla se le seguenti funzioni verificano le ipotesi del teorema di esistenza degli zeri nell'intervallo a fianco indicato:
X
5-x°

D, =]-o0; —/5[ 01-4y/5; /5[ O 1y5; +o]

La funzione & continua nell'intervallo indicato

- f(x)= | =[-2;1]

@t _ 1

- = (_2)4 = 16 = = = =
F(=2) 5-(-2)* 5-4 16 r(0) 5-()* 5-1

NI

Dato che la funzione non assume nei due estremi dell'intervallo valori di segno opposto, non si pud applicare il teorema di esistenza
degli zeri, ovvero non & detto che la funzione intersechi I'asse x.

X4
5 — x?

D, =]-o; —/5[ 01-4/5; /5[ O1y5; +o]

La funzione & continua nell'intervallo indicato

- f(x)= | =[-2;1]

(-2)* _ 16
5-(-2)> 5-4

16 £ (0)=_ D" !

F=2)= “5-(1) 5-1

NI

Dato che la funzione non assume nei due estremi dell'intervallo valori di segno opposto, non si pud applicare il teorema di esistenza
degli zeri, ovvero non & detto che la funzione intersechi I'asse x.

1

- f(x)=e | =[-2;1]
Dy =]-00;0[ O ]O; +oof

La funzione non & continua nell'intervallo indicato, percio non si pud applicare il teorema di esistenza degli zeri.

x? -1
- f(x)=X—= | =[3;4
() =% —, [3; 4]
D; =]-c0; -1] U [1; 2] O ]2; +oof
La funzione & continua nell'intervallo indicato

=33l ay= YL 10
2[B-4 2 3

2[4-4

Dato che la funzione non assume nei due estremi dell'intervallo valori di segno opposto, non si puo applicare il teorema di esistenza
degli zeri, ovvero non € detto che la funzione intersechi I'asse x.

2,1 —| _p. 1
- f(X)=xX + |-[ 2; 2}
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D; =]-c0; 0[ 0 ]O; +oo

La funzione & continua nell'intervallo indicato

1 1 7 1 1Y% 1 1 7

f(-2)=(-22+—=4-=-="L fl-=]=[-2] +=—=2-2=-2L

(=2)=(=2) -2 2 2 ( 2) ( 2) 1 4 4
2

Dato che la funzione assume nei due estremi dell'intervallo valori di segno opposto, si pud applicare il teorema di esistenza degli zeri,

ovvero |a funzione interseca l'asse x.

Stabilisci se le seguenti equazioni hanno soluzioni interne agli intervalli indicati:

| =4

x> -5x+3=0
2

La funzione & continua nell'intervallo, verifico se la funzione assume nei due estremi dell'intervallo valori di segno opposto:

f(-2)=(-2)°*-5(-2)+3=-8+10+3>0

3
f(_lj:(_lj _5(_1j+3=—}+§+3>0 L'equazione non ha soluzioni
2 2 8 2

2

| =[-2; 2]

4 —
- X =-3x+7=0
La funzione € continua nell'intervallo, verifico se la funzione assume nei due estremi dell'intervallo valori di segno opposto:

f (—2):(—2)4—3(—2)+7:16+6+7>O

f(2)=(2)*-3(2)+7=16-6+7>0

X —e =0 | =[0;1]

La funzione ¢ continua nell'intervallo, verifico se la funzione assume nei due estremi dell'intervallo valori di segno opposto:

f (0)2(0)3—e°:—1<0

f@)=@1)°-¢ <0

1
-2-x*+ex=0 Iz{l;l}
2

La funzione & continua nell'intervallo, verifico se la funzione assume nei due estremi dell'intervallo valori di segno opposto:

2

(3)eee(3) oo
2

L'equazione ha soluzioni

2
f(1)=-2-1"+e<0



